ジャクジュンジョ キョクショウ ナ ジッペイタイジョウ デノ カンスウ ノ ビブン ノ DEFINABILITY ニ ツイテ モデル リロン ニ オケル ドクリツ ガイネン ト ジゲン by 田中, 広志 & 川上, 智博
Title弱順序極小な実閉体上での関数の微分の definability について(モデル理論における独立概念と次元)
Author(s)田中, 広志; 川上, 智博










, $\mathcal{R}=(R, <, +, \cdot, \ldots)$ $(R, <, +, \cdot)$ . $R$
$A$ , $a,$ $b\in A$ $c\in R$ , $a<c<b$ $c\in A$ , $A$
$R$ . $\sup A$ , $infA\in R\cup\{-\infty, +\infty\}$ , $A$ $R$
. $\mathcal{R}$ $D$ , ( )
, $\mathcal{R}$ ( ) . Th$(\mathcal{R})$
( ) , Th$(\mathcal{R})$ ( ) .
[2], [5], [7],
[1], [3], [4], [6], [8], [10], [11] .
$\mathcal{R}$ . [6] 53 , $\mathcal{R}$
.
$C,$ $D\subseteq R$ . $c\in C,$ $d\in D$ $c<d$ , $C<D$ .
$\langle C, D\rangle$ , $C<D$ $C\cup D=R$ $D$ , $R$
. $\mathcal{R}$ . $\mathcal{R}$
$R=\overline{R}$ . $a\in R$ , $\langle(-\infty, a], (a, +\infty)\rangle$
, $R\subseteq\overline{R}$ . ( $C_{1},$ $D_{1}\rangle$ $<\langle C_{2}, D_{2}\rangle$ $C_{1}\subsetneq C_{2}$
, $(R, <)$ $(\overline{R}, <)$ .
$R(\overline{R})$ , $R(\overline{R})$ .
$n$ , $A\subseteq R^{n}$ . $f$ : $Aarrow\overline{R}$ ,
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$\{\langle x,y\rangle\in A\cross R;y<f(x)\}$ , $f$
.
1. $f$ : $Aarrow R$ , $\{\langle x, y\rangle\in A\cross R : y=f(x)\}$
.
( $C,$ $D\rangle$ $\inf\{y-x :x\in C, y\in D\}=0$ , . $\mathcal{R}$
, $\mathcal{R}$ .
$\mathcal{R}=(R, +, \cdot, <, \ldots)$ $(R, +, \cdot, <)$ .
$A,$ $B\subseteq R$ , $A+B;=\{x+y;x\in A, y\in B\},$ $A\cdot B:=\{x\cdot y:x\in$
$A,$ $y\in B$} $,$ $-A$ $:=\{-X : x\in A\}$ . $\overline{R}$ $\langle C_{1}, D_{1}\rangle,$ { $C_{2},$ $D_{2}\rangle$
,
$\langle C_{1},D_{1}$ ) $+\langle C_{2},D_{2}\rangle$ $:=\langle R\backslash (D_{1}+D_{2}),D_{1}+D_{2})$
$\langle C_{1},D_{1})\cdot\langle C_{2}, D_{2}\rangle$
$;=\{\begin{array}{ll}\langle R\backslash (D_{1}\cdot D_{2}), D_{1}\cdot D_{2}\rangle 0\in C_{1} \text{ } 0\in C_{2} \text{ }(c1(-((-C_{1})\cdot D_{2})),R\backslash c1(-((-C_{1})\cdot D_{2}))\rangle 0\inD_{1} \text{ } 0\in C_{2} \text{ }\langle c1(-(D_{1}\cdot(-C_{2}))), R\backslash c1(-(D_{1}\cdot(-C_{2})))\rangle 0\in C_{1} \text{ } 0\in D_{2} \text{ }(R\backslash int(C_{1}\cdot C_{2}),int(C_{1}\cdot C_{2})\rangle 0\in D_{1} \text{ } 0\in D_{2} \text{ }\end{array}$
. $\mathcal{R}$ , $(\overline{R}, +, \cdot, <)$ ,
$(R, +, \cdot, <)$ .
$\mathcal{R}=(R, +, \cdot, <, \ldots)$ . $I\subseteq R$ ,
$f:Iarrow\overline{R}$ . $x\in I$
$f’(x)$ $;= \lim_{tarrow 0}\frac{f(x+t)-f(x)}{t}$
. $x\in I$ $f^{j}(x)$ $\overline{R}$ , $f$ $I$ .
([9]).
2. $\mathcal{R}=(R, +, \cdot, <, \ldots)$ $(R, +, \cdot, <)$ .
$I\subseteq R$ , $f$ : $Iarrow\overline{R}$ . , $f$
$I$ $f’$ : $Iarrow\overline{R}$ .
3. $\mathcal{R}=(R, +, \cdot, <, \ldots)$ $(R, +, \cdot, <)$ .
$I\subseteq R$ , $f$ : $Iarrow\overline{R}$ . ,
{$x\in I$ : $f’(x)$ $\overline{R}$ } .
24
([10]).
4. $\mathcal{R}=(R, +, \cdot, <, \ldots)$ $(R, +, \cdot, <)$ .
$I\subseteq R$ , $f$ : $Iarrow\overline{R}$ . $I$
$X$ $I_{0},$
$\ldots,$
$I_{k}$ , $i\leq k$
$\bullet f|I_{i}$ ,
$\bullet$ $f|I_{i}$ $a,$ $b\in I_{i}$ $c,$ $d\in R$ $a<b$
$f(a)<c<d<f(b)$ , $c<f(x)<d$ $x\in(a, b)$ ;
$f$ ,
$\bullet$ $f|I_{i}$ $a,$ $b\in L$ $c,$ $d\in R$ $a<b$
$f(a)>c>d>f(b)$ , $c>f(x)>d$ $x\in(a, b)$ ;
$f$
.
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